Priabéh funkce po Cimrmanovsku
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22. ¢ervna 2005

Kazdy asi znd Cimrmanovu hru o dobyti severniho pélu Cechem Karlem
Némcem, kde je popsan nezapomenutelny zéazitek: “Jdu na sever, jdu na
sever, ..., auzjdunajih.”

Pokud budeme studovat hladké funkce, mtizeme si tuto hlasku modifiko-
vat pro objasnéni pojmii jako lokalni extrém ¢i inflexni bod.
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1. Lokalni minimum

Lokalni maximum

Inflexni bod poprvé

Inflexni bod podruhé

Jdu dolt, jdu doll
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Jestlize spojita funkce f klesa a v bodé x( se charakter monotonie méni na

rostouci, pak nikde v nejbliZz§im okoli bodu x( nenajdeme bod se stejnou

nebo mensi funkéni hodnotou nez je f(xo). Rikame, Ze funkce f mé v bodé
xo lokalni minimum.
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2. Lokalni maximum
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Inflexni bod podruhé

Jdu nahoru, jdu nahoru
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Jestlize spojité funkce f roste a v bodé x( se charakter monotonie méni na

klesajici, pak nikde v nejblizsim okoli bodu xy nenajdeme bod se stejnou

nebo vétsi funkéni hodnotou nez je f(xp). Rikame, ze funkce f ma v bodé
xo lokalni maximum.
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3. Inflexni bod poprvé

».

Stoupani se narovnava

JestliZe spojita rostouci funkce f roste stale pomaleji a pomaleji a jestlize se
rychlost tohoto rtistu bude za bodem xj zase naopak zrychlovat, ma tecna
v bodé x tu vlastnost, Ze z jedné strany je graf pod te¢nou a z druhé strany
nad te¢nou. Bod x( inflexnim bodem funkce f.

V tomto pfipadé je na obrazku takovy inflexni bod, v némz je rychlost

NN

ristu funkce nejmensi ve srovnani se vSemi body z nejblizsiho okoli.
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4. Inflexni bod podruhé

Cesticka stoupa ¢im dal prudceji

JestliZe spojita rostouci funkce f roste stale rychleji a rychleji a jestlize se
rychlost tohoto rtistu bude za bodem xy uz jenom zpomalovat, mé te¢na v
bodé xg tu vlastnost, Ze z jedné strany je graf pod te¢nou a z druhé strany
nad te¢nou. Bod x( inflexnim bodem funkce f.

V tomto pfipadé je na obrazku takovy inflexni bod, v némz je rychlost

NN

ristu funkce nejvetsi ve srovnani se vSemi body z nejblizsiho okoli.
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Dalsi dva typy inflexnich bodii jizZneuvadime. Jednd se o pfipad kdy funkce
klesé a tento pokles je v inflexnim bodé bud’ nejrychlejsi (funkce se méni
z konkavni na konvexni) anebo nejpomalejsi (z konvexni na konkavni) ve
srovnéni s body z nejblizsiho okoli.

Laskavy ¢tenaf si mtize sim nakreslit p¥islu§né obrazky. !

1Mala népovéda: prohlédnéte si pfedchozi dva obrazky v zrcadle.
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